Algebra I
Matematiikan ja tilastotieteen laitos
Lisdtehtévia

1. Olkoon G = {(1),(12)(34), (13)(24), (14)(23)} ja N = {(1), (12)(34)}. Méaérita
tekijiryhmén G /N kertotaulu.

2. Olkoon N = {[0]a4, [4]24, [8]24, [12]24, [16]24, [20]24 }. MAdrita tekijiryhmén Zo, /N
kertotaulu. Maarita tekijaryhmén alkioiden [5]a4 + N ja [10]54 + N kertaluku.

3. Miaritelldéin Z[V5] = {a++V/5b | a,b € Z} ja I = {5a++/5b | a,b € Z}. Osoita,
ettd I on renkaan Z[v/5] ideaali. Millainen on tekijirengas Z[v/5]/I? Osoita,
ettd kyseessd on kunta. Maarita sen karakteristika.

4. Osoita homomorfialausetta kiyttiden, ettd ryhmi Z, on isomorfinen ryhméin

{[0}12; [3]12, [6]12, [9]12} kanssa. (Laskutoimituksena on jadnnosluokkien yhteen-
lasku.)

5. Osoita, ettd ryhmét 7Z/217Z ja Zs ovat isomorfiset.



