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1. Olkoon (2, F,P) kuten Lemmassa 4.57 ja J C N &irellinen. Osoita, etti

P({w e Q: Xo(w) = je Ve € I} = [ vi..
ted

2. Olkoon Gy = {(, f(x)) € R*: z € [0,1]} funktion f: [0,1] — R kuvaaja.
Oletetaan, ettd f on Holder-jatkuva eksponentilla « € (0, 1], ts.
[f(@) = f(y)| < Clz —y|
kaikilla ,y € [0, 1]. Osoita, ettd dimy Gy <2 — a.
[Vihje: Jos I C [0,1] on vili, jonka pituus on 1/n, n € N, niin arvioi

kuinka montaa neliéta I x [, sj;l], s € N, voi f:n kuvaaja korkeintaan
leikata. |

3. Olkoot R™:n similariteetit ¢, 7 = 1,...,k, aitoja kontraktioita ja olkoon
F vastaava invariantti joukko.
(a) Jos zp € F ja x € F, niin osoita, etti

T = Zliglowjl 01y 0 -+ 0 1j,(20),
sopivalla (z:std riippuvalla) jonolla similariteettien ¢); iteraatioita.

(b) Osoita, etté iteraatioiden 1;, o ¢j, o---01;,, i € N, kiintopisteiden
joukko on tihed F'ssi. [Kédytd (a)-kohtaa.]

4. Osoita, ettd Rieszin s-kapasiteetille Cs, s > 0, pétee:
(a)
Cs({wo}) =0
jokaisella s > 0 ja zg € R".
(b)
Cs(A) < o0,
jos s > 0 ja A C R”™ on rajoitettu.
(c¢) Jos H*(A) < oo, niin Cs(A) = 0.
(d) Jos Cs(A) =0 ja A on kompakti, niin H'(A) = 0 kaikilla ¢ > s.

5. Olkoon s > 0 ja olkoot A; C R™ Borel-joukkoja siten, ettd Cs(A;) = 0
kaikilla i € N. Osoita, etté

CS(G A;) =0.

[Vihje: Huomaa, ettéd jokaisella p € M(U;A;) on oltava p(A;) > 0
jollakin 4.]



